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1. Seja uma fungo f, definida no conjunto dosimeros racionais positivos. Sabendo dg) = 7

e f(z- f(y) ==z f(f(y)), calculef(2007).

2. Em um quadraddABCD, de ladoAB = [, inscreve-se
. N D C

um quarto de icculo C; com centro emd. Na regao de- cz\%
limitada pelos ladoBC e C'D e pela circunfegncia deC
inscreve-se umicculo Cs. Na regao delimitada pelos la-
dos BC, C'D e pela circunfegncia deC; inscreve-se um C,
outro drculo Cj3, e assim por diante (veja figura). Calcule
aarea do trculo C,, assim constrao, em fun@o do ladd
do quadrado.
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3. A sediéncia de Fareg uma seigéncia de frages entrd) e 1 construida com as seguintes etapas:
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e assim por diante, sempre tomando duaa”)ifag/izinhag, " e inserindo-se entre elas a féac
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b :t " Mostre gue em qualquer etapa da congtouga seencia de Farey quaisquer duas fres
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vizinhas? < © satisfazenps — qr = —1.
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4. O quadraddd BC D tem ladol e a disénciaA P (veja figura)é igual a
%. Calcule o lado do téingulo edilatero PM N inscrito no quadrado.
Seria poswel outra configurago para osérticesM e N (por exemplo,
M emAB e N emCD)? Explique. , M
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5. Mostre que a soma de todos asnmeros de nove algarismos distintos, formados somente com
algarismos de a9 & um multiplo de111.111.111.




